Annexe : “La copie de Jean-Christophe”
[éléve ayant suivi Ioption Sciences en 2"® et en 1°°S au lycée Jean Monnet de 1998 & 2000]

Les nombres de Fermat sont définis pour n € N par Fp = 2(2n) +1.

1° Donner une estimation du nombre de chiffres de Fip.

2° Déterminer Fo, F1, F2, Fset Fy.

3° Fermat croyait, a tort, que les nombres F, étaient tous des nombres premiers (un nombre
premier un nombre entier admettant exactement deux diviseurs : 1 et lui méme). Mais
Euler montra en 1732 que Fs était divisible par 641 en utilisant le fait que 16 est égal a 641
moins une puissance de 5 et la décomposition de 640 en un produit de facteurs premiers...

Essayer de retrouver la démonstration d’Euler (a I’époque il ne disposait pas de
calculatrice !).
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