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LA GEOMETRIE
METRIQUE EN CLASSE
DE TROISIEME

Les deux articles gui suivent donnent deux présentations diffé-
rentes de I gdométrie métrique. Avec celie des commentaires, |ensei-
gnant disposera ainsi de trois approches différenies et égquivalentes ;
différentes car les systémes daxiomes ne sont pas les mémes, équiva-
lentes car tout théoréme ou axiome dans une présentation est égale-
ment théonréme ou axiome dans une autre.

Rappelons que le programme de quatridéme se terming par la cons-
truction du plan wvectoriel. Les commentaires proposent de prendre,
comme définition d'un plan euclidien, un plan affine muni d’une ortho-
gonalité (involution sang point fixe dans 'encemble des directions)
compatible avee le choix d'une distance sur chague droite ; la relation
de compatibilité étant ls symétric du rapport de projection arthogo-
nale. Le théordme de Pythagore, qui est une consbquence immédiate,
permet une démonstration assez rapide de foules les propositions du
programme. _

On peut remarguer gue ceite présentation ne supposs pas la
constraction préatshie du plan vectoriel ; elle n'est donc pas une suite
logique des programmes de gquairiéme mais elle permet de faire de la
géométrie métrique avant que ces derniers soient “‘terminés”. Les pro-
priétés du plan affine euclidien sont simplement traduites en langage
vectorniel.

La démarche de R. Gauthier est exactement inverse ; il definit le
plan affine euclidien comme iz donnée du plan affine et d'un produit
scalaire dans le plan vectoriel puis a Paide du produit scalaire, [z norme
d’un veeteur of I"orthogonalité de deux vecteurs &t traduit ces notions
dans le plan affine par la distance de deux points et orthogonalité de
deux directions,
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Les propriétés du plan affine euclidien, en particulier le théoréme
de Pythagore avee sa réciproque, la symétrie du rapport de projection se
démontrent rap:demmt en utilisant les vecteurs. Une telle présentation
est trés naturelle aprés les programmes de quameme mais elle suppose
ceux-ci terminés,

Lz conception de G.H. Clopeau est encore différente. Les
commentaires et 'article de Gauthier proposent de mathématiser le
plan physique, msgis on peut considérer que drvites physiques et plan
physique sont déjé une premiére abstraction de ia nréalité : droite tech.
nique et plan technique. C'est cette rdalité que Clopeau nous propose
de mathématiser ; en quatridme ['observation des glissementiz de la
droite technique I'a amené a définir le groupe commutatif des transia-
tions opérant simplement ef. transitivemnent dans ie plan. En troisiéme
I’observation des pivotemenis d'un disque Paméne a définir de méme le
groupe commutatif des rotations. Sen but est de dégager, le plus rapide-
ment possible, la structure d’espace vectoriel euclidien.

11 est vain de vouloir préférer une axiomatique & une autre parce
quwelle est plus “naturetle”, aucune étude sérieuse n’ayant été faite sur
ce qui est “'‘naturel” a un éléve de quatriéme et de troisidéme ; de plus ce
“naturel” est fonction de ce que 1'éléve a fait dans les classes anté-
rieures. Enfin une comparaison sur ce sujet avec les anciens programmes

risgue d’étre défavorable aux nouveaux.

Le but des auteurs des nouveaux programmes en géométrie est,
d'une part, d'énoncer toutes les prémisses pour faire comprendre ce
guw'est une démonstration, et d’autre part, de montrer comment les
mathémaiiques permettent de maitriser une situation concréte. On ne
peut donc comparer les différentes axiomatigues de la géométrie que
sur la simplicité des démonstrations et sur leur efficacité 8 rendre
compte de Ia “véalité”. Sur lo buse de ces critéres on ne peut que
refeter une axiopmatique gul se fonderait par ¢xemple {¢comme l¢ pro-
pose Mademoiselle Deolavault ) sur les eymélries orthogongles, dont U'2xis-
tence et les propridtés sont “‘naturelles™ & couse du plisge mais qui
nécessitent un plus long développement théorigue,

i semble & priori que les démonstrations soient plus faciles dans
un cadre vectoriel mais que la laison avec le plan physigue soit plus
aisée dans la présentation des commentaires. De toute maniére, ce n'est
que l'expérience qui permetira de trancher ; ¢’est pourquoi nous souhai-
tons gue de nombreux enseignants nous fransmetient leurs conclusions.
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